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Solutii si bareme

Problema 1.
Aflati valoarea numarului a din egalitatea: {120 — [10 X (a — 5) + 20] : 3} x 8 4+ 35 = 275.

Solutie.

{120 — [10 x (@ —5) +20] : 3} x 8 =275 —35
{120 — [10 x (a — 5) 4+ 20] : 3} x 8 = 240

{120 — [10 x (a — 5) +20] : 3} =240:8

120 —[10 X (a—5)+20] : 3 =30 .eecvveerrennne. (1p)
[10 x (@ —5)+20] : 3=120 =30 ..cc0eevvrnnnnn. (2p)
[10 x (@ —5) +20] : 3 =190

10 x (a —5) +20 =90 x 3

10 x (@ —5) 4+20 =270 ..cccvveennnnnne. (1p)

10 X (@ —5) =270 — 20

10 x (a — 5) = 250

a—95=250:10
a—>5H=25
a=25+5,deci a =230 ....c......... (1p)



Problema 2.
Aflati cel mai mare numar de 3 cifre impare care da restul 4 prin impartire la 11.

Solutia 1.

Cele mai mari numere de 3 cifre scrise doar cu cifre impare sunt: 999, 997, 995, 993, 991, 979,
977, 975, 973, 971, 959, 957, 955, 953, 951, 939 etc. (2p)

Se efectueaza impartirile la 11 (2p) si observam ca primul numar care da restul 4 este 939, deci
acesta este cel mai mare numar cu aceasta proprietate. (1p)

Solutia 2.

999 = 11 x 90 4+ 9 si scazand 5, cel mai mare numar de 3 cifre care da restul 4 la iImpartirea

la 11 este 994 ................. (1p)

Urmatoarele numere care dau restul 4 scad din 11 in 11 ................. (2p)

Primul numar cu toate cifrele impare din sirul descrescator 994, 983, 972, 961, 950, 939, ... este
numarul 939, deci acesta este cel mai mare numar care indeplineste conditiile ................. (2p)
Solutia 3.

Notiam cu abc un numir cu toate cifrele impare, care da restul 4 prin impartirea la 11. Se
cere cel mai mare numar abe, deci catul este un numar de doua cifre, pe care il notam de .....(1p)
Atunci abe = 11 x de + 4.

Cum c este impar, 4 este par, iar 11 x de se termina cu e, obtinem ci cifra e este impara. (1p)

Se cere abc maxim, deci ciutam de maxim, cu e impar. ............... (1p)

Se identificd valorile posibile pentru de : 91, 89, 87, 85 etc. ........cccoee. (1p)

Se analizeaza valorile si gasim ca e posibil de = 85, iar abc = 939. ................. (1p)
Problema 3.

Alina poate manca o prajitura in 12 minute, Bogdan poate manca aceeasi prajitura in 6
minute, Cristi in 4 minute, iar Dana in 3 minute. In cat timp pot manca cei patru copii impreuna
5 prajituri? (Este permis ca din aceeasi prajitura sa manance mai multi copii.)

Solutie.

Vedem cat poate manca fiecare copil in 12 minute (se puncteaza orice alt timp comun gasit,
care este potrivit pentru rezolvare, de exemplu 24 de minute) ................. (1p)

Alina mananca o prajitura in 12 minute
Bogdan mananca o prajitura in 6 minute, deci in 12 minute mananca 2 prajituri
Cristi mananca o prajitura in 4 minute, deci in 12 minute mananca 3 prajituri

Dana mananca o prajitura in 3 minute, deci in 12 minute mananca 4 prajituri ................. (2p)
Impreuns, cei 4 copii ménancd in 12 minute: 142+ 3 +4 = 10 prajituri .......oco...... (1p)

Cinci prajituri reprezinta jumatate din 10 prajituri, deci timpul necesar este de doua ori mai mic.

Prin urmare, cei 4 copii mananca impreuna 5 prajituri in 12 : 2 = 6 minute. ................. (1p)



4. Gabriel a plecat in drumetie cu viteza de 50 de pasi pe minut. Dupa 4 minute, pleaca in
drumetie si Mihai, pe acelasi traseu. Stiind ca Gabriel face 9 pasi in timp ce Mihai face 8 pasi, iar
distanta parcursa de Gabriel in 7 pasi este egala cu distanta parcursa de Mihai in 6 pasi, aflati
dupa cat timp il ajunge Mihai pe Gabriel.

Solutie.

Cu 50 de pasi pe minut, timp de 4 minute, Gabriel are un avans de 50 x 4 = 200 de pasi
(1p)

Ca timp, 9 pasi Gabriel = 8 pasi Mihai

Ca distanta, 7 pasi Gabriel = 6 pasi Mihai

Marim de 3 ori prima egalitate si de 4 ori pe a doua. Obtinem:

Ca timp, 27 pasi Gabriel = 24 pasi Mihai
Ca distanta, 28 pasi Gabriel = 24 pasi Mihai ................. (1p)

In timp ce Gabriel face 27 de pasi, Mihai face 24 de pasi, lar acesti 24 de pasi de-ai lui Mi-
hai acopera o distanta egala cu 28 de pasi de-ai lui Gabriel. Insa Gabriel a facut doar 27 de pasi
in acest timp, deci Mihai a recuperat o distanta egala cu 1 pas de-al lui Gabriel. ................. (1p)

Avansul lui Gabriel este de 200 de pasi, deci Mihai trebuie sa repete recuperarea cate unui
pas de 200 de ori.

Recuperarea unui pas se face la fiecare 27 de pasi de-ai lui Gabriel, deci Gabriel mai face
27 x 200 = 5400 de pasi pana este ajuns. ................. (1p)

Cu viteza de 50 de pasi pe minut, pentru a parcurge 5400 de pasi, Gabriel are nevoie de
5400 : 50 = 108 minute. Prin urmare, Mihai il ajunge pe Gabriel la 108 minute dupa ce incepe
S& MeArga. .......c.o.c..... (1p)

Observatie. Nu sunt depunctati elevii care raspund ca Mihai il ajunge pe Gabriel la 10844 = 112
minute dupa ce a inceput drumetia Gabriel.

5. Completati tabelul de mai jos astfel incat fiecare numar natural de la 1 la 16 sa apara scris o
singura data, iar suma numerelor de pe fiecare linie si suma numerelor de pe fiecare coloana sa
fie aceeasi.
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Solutie.
Suma tuturor numerelor din tabel este egala cu 1+2+3 4 ... +16 = 136. .........c...... (1p)

Notam cu S suma numerelor unei linii. Adunand toate numerele din cele 4 linii, se obtine
suma tuturor numerelor din tabel, adica linia 1 + linia 2 + linia 3 + linia 4 = suma tuturor

numerelor, deci S+ S+ S+ 5 = 136. Prin urmare, suma numerelor fiecarei linii sau coloane este
136 :4=34. .....coovnnnnn.. (1p)



Calculam suma numerelor care lipsesc pentru fiecare linie si pentru fiecare coloana si observam
ca pe a treia linie, unde 13+ 12 = 25, cele 2 patratele goale au suma 34 —25 =9 ................. (1p)

Cum 9 =148=2+4+7=3+6=4+5, iar 2, 4 si 6 sunt deja scrise in tabel, inseamna
ca linia a treia va fi completata cu numerele 1 81 8 ................. (1p)

Numarul 8 nu se poate pune pe prima coloana deoarece, pentru a obtine 34 pe acea coloana,
ar ilnsemna sa mai scriem si numarul 9, care e deja folosit in tabel. Prin urmare, scriem 1 pe
prima coloana si 8 in ultima, apoi restul tabelului se completeaza afland succesiv numerele lipsa,

astfel incat sumele liniilor si coloanelor sa fie 34. ................. (1p)
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Observatie. Pentru completarea corecta a tabelului, fara alte justificari, se acorda punctajul
maxim.

6. Pe tabla sunt scrise toate numerele naturale de la 1 la 2026. Stergem toate numerele care
au cifra unitatilor egala cu 6, apoi stergem toate numerele care au cifra zecilor egala cu 1. Cate
numere raman scrise pe tabla?

Solutie.

Numerele care au cifra 6 la unitati sunt: 6, 16, 26, 36, ... , 2026. Scriem 6 = 10 x 1 — 4,
16 =10 x 2 —4, ... , 2026 = 10 x 203 — 4, deci in total sunt 203 numere ................. (1p)
Numerele care au cifra zecilor egala cu 1 sunt:

10, 11, ... , 19, 110, 111, ... , 119, 210, ... , 219, ..ccc0oe.. , 2010, ... , 2019.

Alici sunt 21 de grupe a cate 10 numere consecutive, deci sunt 21 x 10 = 210 numere. ........ (1p)

Numerele comune ambelor siruri, care au 6 la unitati si 1 la zeci, sunt:
16, 116, 216, 316, ... , 2016. Scriem 16 = 100 x 0416, 116 = 100 x 1416, 216 = 100 x 2+ 16, ... ,

2016 = 100 x 20416, deci sunt 21 de numere comune, care nu pot fi sterse de doua ori. ........ (1p)
Atunci, sunt sterse 203 + 210 - 21 = 392 numere ........ (1p)
Pe tabla raman scrise 2026 - 392 = 1634 numere. ........ (1p)
Observatie. Putem numara termenii sirului 6, 16, 26, ... , 2026 stergand cifra unitatilor din

fiecare termen, obtinand astfel un sir cu acelasi numar de termeni, noul sir fiind: 0, 1, 2, 3, ... |
202, unde se vede mai usor ca sunt 203 termeni.



